MATEMATIKA-4 feladatok

2020. november 3.

Folytonossag 1I. Differencialszamitas

F10. Milyen c esetén lesz az alabbi egyenletnek pontosan 1 megoldasa?

In(z) = ca?

F11. Bizonyitsuk be, hogy pontosan egy olyan f : IR — IR fiiggvény léte-
zik, amelyre
[f(@)] +3f(x) ==
teljesiil minden xelR esetén.

Adjuk meg f'(0)-t.

F12. Szamoljuk ki az aldbbi hatarértékeket:
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D1. Van-e olyan f 3-szor differencidlhato fiiggvény, melyre

fEL A de f=f02



D2. Gyogyszer lebomlasara hasznaljak az aldbbi modelt: Ha a kiindulo

gyogyszer koncentracidja K > 0, akkor ¢ id6 mulva ez a koncentracio:
C(t) = K(e ™ — e, b>a>0.

(a) Igazoljuk, hogy tlim C(t) = 0.

— 00
(b) C'(t) =7 Milyen sebességgel tisztul ki a vérbdl a hatoanyag?
(c) Mikor lesz ez 0 ill. pozitiv/negativ?

D3. Igazoljuk, hogy ha f : (0,00) — IR differencialhato fiiggvény, ahol
f'(x) # 0, és melyre

flry) = f(x) + fly) Yo, y >0,
akkor da, mellyel a fiiggvény ilyen alakban irhato:

f(z) = aln(z).

D4*. Van-e olyan folytonos fliggvény, amely mindeniitt folytonos, de sehol

sem derivalhato?

Bo6nusz

M4. Igazoljuk az alabbi azonossagot.
In (tg 1°)-In (tg 2°)...In (tg 89°) = In (tg 1°)+In (tg 2°)+- - -+In (tg 89°) .

(Vigyazat, ez nem egy "szabély"...)



