ANALIZIS II. Példatar

Komplex fiiggvénytan

2011. majus






5. fejezet

Feladatok

5.1. Komplex szamsorozatok és szamsorok

Konvergensek-e a kovetkezd komplex elemii szdmsorozatok, s ha igen, szamitsa ki a
hatarértékiiket!
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Konvergensek-e az alabbi komplex tagu végtelen sorok? Ha igen, szamitsa ki az Osszegii-
ket!
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5.2. Komplex fiiggvények értelmezése

Hatarozzuk meg a komplex szdmsiknak azon tartoményét, melyet az alabbi leképezés
feleltet meg a komplex sik adott tartomanyanak! (w = f(z))
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5.3. Komplex fiiggvények differencialhatésaga

Vizsgélja meg, differencidlhatok-e az alabbi komplex valtozos fiiggvények! Ahol differen-
cialhato, irja fel a derivaltfiiggvényt is!
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5.4. Harmonikus fiiggvények

Vizsgalja meg, harmonikusak-e a kovetkezd fiiggvények, s ha igen, keresse meg harmonikus
tarsukat!
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Megoldasok

5.1. Komplex szamsorozatok és szamsorok

5.1 Konvergens, 3

5.2 Konvergens, 1-i
5.3 Nem konvergens
5.4 Nem konvergens
5.5 Nem konvergens

5.6 Konvergens, —1

1
5.7 Konvergens, —1
™
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5.8 Konvergens, 5(2 + 1)
5.9 Konvergens, 1 —1¢

5.10. Konvergens,

5.2. Komplex fliggvények értelmezése
5.11. {Im(w) > Re(w)}

5.12. —1 < Re(w) <1és Im(z) >0

5.13. (u+ 1)*> +v* < 1 kortartomany

5.14. u* 4 v* > 2 korkiils6

5.15. Az {Im(w) > 0} félsik v* + (v + ¢)? = ¢? kordn kiviili része

I 1
5.16. Az (u - 5) +v? < 1 kor {Im(v) < 0} féelkorének belseje
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Komplex fiiggvények differencidlhatésaga

A fliggvény az egész szamsikon differencidlhato.

A fliggvény a z = 0 kivételével mindeniitt differencialhato.
A fiiggvény a z = 0 kivételével mindeniitt differencialhato.
A fiiggvény sehol sem differencialhato.

A fliggvény differencidlhato.

A fliggvény csak a z = 0 pontban differencialhato.

A fiiggvény nem differencialhato.

A fliggvény nem differenciélhato.

A fliggvény differencidlhato.

A fiiggvény csak a z = ¢ pontban differencialhato.

A fiiggvény differencialhato.

A fliggvény nem differenciélhato.

Harmonikus fiiggvények

z? — (1 —y)*.

Harmonikus, v(z,y

2y — 322y + 1.
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Harmonikus, v(z,y)
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Harmonikus, u(x,y) = cosx - coshy.



