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Abszolut szélsoérték



Egyvaltozéds flggveény, ismétlés
f: [a, b] — R differencialhat6. Abszolut (globalis) széls6értek?

min f(x) = (&) =? max f(x) = f(&) =7

a<x<b a<x<b

(VAN minimum és maximum!)

Ezek a szélsbérték "jeloltek”:

1. Xxoe(a, b), ahol f'(xg) = 0 —- belsd pontok.
2. f(a) és f(b).

Befejez0 1épés: A 7jelbltek” 6sszehasonlitasa.

min / max{f(xo), f(a), f(b)} =7



Szélsoérték, abra

absolute
y maximum

local

absolute .
minimum

minimuim



f:R° - R
S C R? korlatos, zéart tartomany. f : S — R folytonos, diff-hatd

S belsejében. Abszolut (globalis) szélsbérték?

(x,y) =f(&,m) =? max f(x,y) = f(&,n2) =7

min
(x,y)eS

f
(x.y)eS
(VAN minimum és maximum!)
Ezek a szélsbérték "jeloltek”:
1. (Xo,yo)eint S, ahol f)/((Xo,yo) =0, f}l,(Xo,yo) = 0. Bels6
pontok, lokalis szélstérték jeldltek.

2. f(x,y), ha (x,y)edS Ez tul sok pont!

Helyette |, 5: Feltételes szélsdérték?



Példa. Abszolut szélsdértéket kereslink.

fGy) =X+ xy+y2+x+y. S={(x,y) : X¥*+y?<1}.

Stacionarius pontok a TARTOMANY BELSEJEBEN?

(x,y) = 2x+y+1=0, 1 1
, - PO(X07y0) = (_57_5)
fi(x.y) = x+2y+1=0,

o 2 1
A Hesse matrix H = (

) > 0, ezért Py lokalis minimum.
1 2



Feltételes széls6érték a TARTOMANY HATARAN?

mn x2+xy+y?+x+y=2
Xx2+y2=1

Lagrange multiplikator szaballyal, legyen :
FO,y,\) = X2 +xy + Y2+ x +y — A\x® +y® 1),
A Lagrange fliggvény stacionarius pontjai:

Fi(x,y,A) = 2x+y+1-2\x=0,
Fy(x,y,A\) = x+2y+1-2\y=0,

x(x+2y+1-2\y)—y@x+y+1—-2Xx)=0.

VP+y=x2+x = (y-x)(y+x+1)=0.



min X2 4+ xy +y?+x+y=?
X2+y2=1

V4y=x>+x = (y—-x)(y+x+1)=0.

1)x=y esetén két megoldas van:

1 1
Pi(x1,y1) =

(\F \F) és P2(X27}’2) ( E’_ﬁ)
2.) x = —y — 1 esetén is két megoldas van:

P3(x3,y3) = (0, —1) €s Pa(Xs,ya) = (—1,0).
Véglil 6sszehasonlitas:

1

f(Po):S,

(P)=5 +V2, (P2 =3~ V2, f(Py)=H(P)=1.

A minimum f(Py) = —1/3, a maximum f(P;) ~ 2.91.



