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1. Val6s szamok

e 11. oldal alulrél az 5. sor

Adott IR-en ... egy <-bel jeldlt ...
e 12. oldal
A9. A szorzés disztributiv az Osszeadésra.....

e 12. oldal a 3. csoport utan sziikséges kiegészités:
Most elkiilonitjiik IR egy részhalmazat, melyet IN jeldl, és az aldbbi tulajdonsigokkal
rendelkezik:

1elN.

Ha nelN, akkor n + 1elN.

Barmely nelN esetén n+ 1 # 1 (vagyis 1 a legelsé elem).

=W =

Ha valamely S C IN rendelkezik azzal a tulajdonsagokkal, hogy
(a) 1le§, és

(b) ha neS esetén n + 1eS,

akkor S = IN. (Teljes indukcio).

Ezt a részhalmazt TERMESZETES SZAMOKnak nevezziik.
e 12. oldal aljan

14. (Archimedeszi axiéma) Barmely a,belR, a > 0 valos szamhoz létezik nelN, melyre

b < na.
e 16. oldal alulrél a 2. sor

(ii) Iy1 hossza 27F|I;|



e 18. oldal on a 2. Példa végén egy kiegészités:

.. nincs olyan (1/2 —¢e,1/2 + ¢) intervallum, melyben csak racionélis szamok lennének.
Ezért H minden pontja hatarpont. Hasonldé meggondoléassal igazolhato, hogy a [0, 1]
-beli irracionalis szamok is hatarpontok. Tehat a halmaz hatarpontjai

OH={xz: 0<z<1} =10, 1].

e 19. oldal 12. sor ala beszurasként:

Hasonlé meggondolasbol:
[b] = la| <a — 0],

igy a két egyenl6tlenséghdl az allitas kovetkezik.

e 22. oldal 2. sor:
r1 =1+t o =1—t, t >0,

2. Sorozatok, végtelen sorok

e 41. oldal A 2.7. Allitas. 3. pontja helyesen:
3. Tegytik fel, hogy (a,) divergens és és lim |a,| = co....
n—o0

42. oldal 1. sortdl kezdve:

3. Legyen € > 0 tetsz6leges. Mivel |a,| — 400, ezért K = 1/e-hoz AN = N(K)
kiiszobindex, hogy minden n > N-re |a,| > K(> 0). Ekkor

1

bn:7<—:
|bn| S %

€
|an|

e 42. oldal 2.8. Allitas I. pontja helyesen:

. (an) nullsorozat, (by,) olyan sorozat, melyre |b,| < |a,| minden n-re...

42. oldal 2.8. Allitas alatti Megjegyzés.

A lim apb, =700 - 0" tipusa hatarérték "barmi" lehet (még —oo is lehet).
n—oo

e 44. oldalon az Ellenpéldéban:

0, ha n=2k
An: )

1
(=1)=, ha n=2k+1
n

46. oldal 2.11. Definicié masodik fele: Ha a torléddsi pontok halmaza alulrél korldtos,
akkor ennek a legnagyobb alsé korldtjdt limes inferiornak nevezzik, ...



48. oldal 5. sor pontosabban: Ekkor teljes indukciéval belathato, hogy

1+1+ +1 ) 1
Sp==z+-+...+ —=1——.
"9 4 on on

52. oldal alulrél 4. és 5. sor helyesen:

T T T
Too=T+3=+3-54+3-16+...=

9 "9 93
T N 4\ F T 1 3T 8T
—T+3 lim — 2) =74 = S A
+ nir’élogkz()(g) 3T T T

54. oldal 12. sor pontosabban:

Elegend$ a fenti tételben, hogy van olyan N melyre a feltételek teljesiilnek vVn > N
esetén.

57. oldal alulrél a 3. sor:

1. Valtakozo6 elGjeld, azaz a,ap+1 < 0,

. Valés fiiggvények

70. oldal 3.11. Definicié-ban helyesebb ezt irni:
... letezik olyan U = (xg — r, zo + ) kérnyezet, melyre U \ {zo} C Dy.

72. oldal 10. sor:
lim f(x)= —o0,

T—r—00

77. oldal 3.6. Allitas-ban plusz feltétel:
3.6. Allitas. Legyenek f : Dy =R ésg: Dy — R adott fiiggvények, melyeknek létezik

hatdrértéke az xo pontban. ...

81. oldal 3.8. Allitas-ban plusz feltétel:

3.8. Allitas. Az f fiigguény pontosan akkor folytonos xoeDy-ben, ahol xo belsé pontja
D¢-nek, ha létezik ...

82. oldal 13. sor, Bolzano tételben
.. legyen ce(f(a), f(b)) ...

84. oldalon a 3.10. Allitas utan megfogalmazzuk egy kovetkezményét:

Koévetkezmény. Ha f: D — R szigorian monoton folytonos fligguény, akkor invertdl-
hatd és az inverz is folytonos.

85. oldal aljan a 3.11. abra nem latszik:



e s ——

AR S
arccot|{r) i

arctan(r) 2

1. abra. 3.11. &bra. A tg (z) és ctg (x) fiiggvény inverze.
90. oldal alulrél 3. sor helyesen:
lim (1 + z)'/* = e.

z—0

94. oldalon az 1. sorban egy kiegészits beszuras:

3.5. Tétel. (HEINE tétel) Ha az f : [a,b] = R folytonos...
102. oldal alulrél 11. sor helyesen:

lim f(zo+ h) — f(x0) — i Ah +e(h)h

= A.
h—0 h h—0 h

107. oldal lap aljan a 3.13. Tétel-ben egy feltétel hidnyzik, helyesen:
. Tegyiik fel, hogy g(b) # g(a). Tegyiik fel, hogy ¢'(x) # 0, xe(a,b). Ekkor létezik
e(a,b), melyre ...
110. oldal 4. sor:
... Ha f'(x) > 0 Vze(a,b), akkor ...

110. oldal alulrél 5. sor:

... A fiiggvény konvex, ha z > 0, és konkav,...

111. oldal alulrél 2. sor:
3.18. Tétel. (Elégséges feltétel lokdlis széldértékre) Ha az f fiigguény xo-ban kétszer

folytonosan differencidlhatd, és f'(xo) = 0 (staciondrius pont), akkor: ...

114. oldal alulrél a 6. sor helyesen:
[(@) = Ti(a) _ (&)
2

(x —20)? = 0, ha = — 0.
Tr — X

Megjeqyzés.



e 115. oldal 6. sor helyesen:

" (n) (4
To(x) = f(0) + f'(w0)(z — w0) + (2 (s — o) 4.+ fn(,())(x )"
e 115. oldal alulrél a 7. sor helyesen:
e (n) T
Ty(w0) = f(zo) + f'(z0) (w0 — 20) + (2 o) (w0 —@0)* + ...+ ! n(, o) (w0 —20)" = f(20)
e 115. oldal alulrél a 4. sor helyesen:
) (2 ) (g .
T (o) = k(!O)k! +..+ (n_(k,o))!(”“"o —20)" " = 1P (x0)

4. Integralszamitas
e 118. oldal alulrél a 4. sor helyesen:
... BEzért a 3.4. Kovetkezmény alapjan F — G konstans.

e 122. oldal a 6. sor helyesen:
s(F') = s(F) = mp1(xf, — xp—1) + mypa(zg — 2%) — mp(xg — 2-1) =

e 127. oldal a 4.7. Tétel pontosabban:

4.7. Tétel. (Newton-Leibniz formula). Legyen f : [a,b] — R integrdlhatd fiigguény.
Tegyiik fel, hogy létezik F' : [a,b] — R folytonos primitiv figgvénye f-nek, azaz olyan ...

e 127. oldal alulrél az 5. sor pontosabban:

Fn={a=x0, <...<xp, =b}, n=1,2..

e 130. oldal 2. sor helyesen:
—[f(@)] < flz) < |f(2)]

e 134. oldal legals6 sor:
/e‘” sin(bz)dr = ...

e 135. oldalon a 4.2.6 Helyettesités fejezet elé kiegészitésképpen még egy példa:

4. Példa.
/ln(aj)dm =7

Alkalmazzuk a parcialis integralasi szabalyt a kdvetkezd szereposztassal:

f(z) =In(z), 4'(z)=1.



Ekkor

tehat azt kapjuk, hogy

/ln(:t) =zlIn(x) + / 1 x dr = zln(z) + / ldz = z(In(z) + 1) +c.

T

e 135. oldal alulrél a 7. sor helyesen:

[ 1) @as = [ s

t=¢(x)

e 137. oldal a 4.11. Definicidé-ban a képlet:

e 139. oldal aljan:

4.12. Teétel. (Majordns kritérium) Adottak az f,g : I — R lokdlisan integralhato
fiigguények...

e 140. oldal 2.sor:

4.13. Tétel. (Elégséges feltétel improprius integral létezésére) Legyen f : [a,00) — R,
adott lokdlisan integralhato fligguény...

5. Differencialegyenletek

e 156. oldal a 8. sor helyesen:
Ha b(z) = 0, akkor a DE homogén linedris, ha b(x)# 0, akkor a DE inhomogén linedris.

e 157. oldal a 10. sor helyesen:

A(zo) A(zo)

y(xo) = ce =y = c=1ype

6. Filiggvénysorozatok és fiiggvénysorok

e 171. oldal legalsd sor helyesen:

| frn(2)| <anp, xeD.

7. Fourier sorok



192. oldal a 4. sor helyesen:

/Tr cos(0x) ¢p(z) dx =0, /7r sin(0x) ¢ (z) dz = 0.

192. oldal alulrél a 4. sorban helyesen:

.. n > 1 esetén...

193. oldal alulrol a 5. sorban kiegészités:

Legyen most f tetsz6leges, 27 szerint periodikus fiiggvény, mely integralhato [—m, w]-ben.

200. oldal 9. és 10. sor egyenl@ségjelei kozé be kell sztirni:

A fenti egyenl@ségben mér nem szerepelnek azok a tagok, melyek értéke 0, azaz a k # j
T T T

mellett a/ cos(kz) cos(jzx)dx, / sin(kx) sin(jz)dz tagok, illetve a cos(kz) sin(jz)dx

tagok.

201. oldal A 7.6. Tétel csak folytonos fiiggvényekre igaz.

7.6. Tétel (Fejér tétele) Tegyik fel, hogy az f : R — R fiiggvény folytonos és 2w
szerint periodikus. (Ekkor teljesiti a Fourier sorok alaptételének feltételeit.)Jelolje s, az
f fliggvény n-edik Fourier polinomyjdt....



