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2. Zarthelyi dolgozat megoldasokkal

1. Egy dobozban 25 darab 1-t&l 25-ig szdmozott cédula van. Véletlenszertien kihtzunk
egyet. A rajta lévé szamot (z) két szempontbol vizsgaljuk: A ¢ valvaltozo értéke
legyen 0 ha = < 10, 1 ha 10 < z < 20 és 2 egyébként. Az n valvaltozd értéke legyen
1 ha 2 primszam, egyébként 0. Irjuk fel a (&,7) vektor valvaltozo eloszlasat (€ és 7
egylittes eloszlasat) (4p)!
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2. A (&, n) kétdimenzios valvaltozo lehetséges értékeit és eloszlasat a kovetkezd tablazat
tartalmazza. Hatarozza meg p értékét (1p), valamint £ és n kovariancidjat (4p)!
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3. Legyen

1 ha2<az<A,

0, egyébként
Milyen A érték esetén lesz f stirtiségfiiggvény (4p)?
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4. Legyen ¢ stirtiségfiiggvénye

1
f(x): m, ha4<x<9,
0, egyébként

(a) Hatéarozza meg & varhato értékét! (4p)
(b) Hatéarozza meg £ szoréasat! (5p)

MO:

(&) = B(&%) — E*(§) = 42.2 — 13—922 = 2.0889 ~» 0 = 1.4453

5. Egy autémata iiditGitalt adagol flakonokba. A flakonok & sulyat 300 gramm varhato
értékid, 3 szorasi normalis eloszlasi valoszintiségi valtozonak tekinthetjik. Mennyi
a valoszintisége hogy egy flakon stlya 296 és 302 gramm kozé esik (5p)?
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6. Igazak-e a kovetkezd allitdsok? Indoklas vagy ellenpélda sziikséges.

(a) Két valoszintiségi valtozo szorzatanak varhato értéke egyenld a varhato értékeik
szorzataval. (2p)

(b) Két fiiggetlen valoszintiségi valtozo Osszegének szorasnégyzete egyenls a szo-
rasnégyzeteik Osszegével. (2p)

(c) Egy valoszintiségi valtozo négyzetének varhato értéke egyenld a varhato érté-
kének a négyzetével. (2p)

(d) Ha két valoszintiségi valtozo kovarianciaja 0, akkor fiiggetlenek. (2p)
(e) Ha F(z,y) egy kétdimenzids vektor valoszintségi valtozo eloszlas fiiggvénye,
F(z,y) — 0 ha (z,y) — (0,0). (2p)
MO:

(a) H, lasd 2-es feladat.
(b) I, el6adason belattuk: kell tobbek kozt hogy fgtln esetben E(&n) = E(§)E(n).
(c¢) H, pl egyenletes eloszlas [-1 1]-en.

)

(d) H Pl
: T o |1
1 0 [1/4] 0
/4] 0 |1/4
1 0 [1/4] 0

E() = E(n)=0, E(&n) = 0 ~ cov(&,n) = 0 de € és n nem fgtln, hiszen pl
Pe=0n=1)=1/4 £ PE=0)Pn=1)=1/2x1/4=1/8

(e) H (igaz ha legalabb az egyik — —o0)

7. Legyen £ [0,1]-en egyenletes eloszlasu. Mi lesz n = 2€ + 3 eloszlasa (4p)?
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8. Legyen a (&, n) vektor valosziniiségi valtozo stiriségfiiggvénye 6e~2*~3Y ha
x>0, y >0 és 0 egyébként.

(a) Hatarozzuk meg a peremeloszlasokat (4p)!



(b) Legyen ay = 2§ —n—4, ag = £ +n+ 2. Hatarozzuk meg (aq, ay) stirtiségfiigg-
vényét (5p)!
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hav>2 —v—2<u<2v—28és0 egyébként.



