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A tételsor:

1. Eseményteér, o-algebra (eseményalgebra)

Ha adott az Q2 eseménytér, hogyan definialjuk az eseményalgebrat? Miket neveziink
eseményeknek? Mik az eseményalgebra tulajdonsagai? Mutasson példat azonos
eseménytér feletti kiilonb6z6 eseményalgebrakral

2. Diszkrét valoszintiségi valtozo eloszlasa, eloszlasfiiggvény (skalar eset)

Adott (€2, F, P) valoszintiségi mez6 és € diszkrét valoszintiségi valtozo esetén hogyan
definialjuk & eloszlasat? Hogyan definialjuk £ eloszlasfiiggvényét? Mi az Gsszefliggés
¢ eloszlasa és az eloszlasfiiggvény kozt? Mik az eloszlasfiiggvény tulajdonsagai?

3. Filiggetlenség, feltételes valosziniiség, teljes valosziniiség tétele, Bayes tétel

Hogyab definialjuk az A esemény B eseményre vonatkoztatott feltételes valoszinii-
ségét? Mit neveziink teljes eseményrendszernek? Mit mond ki a teljes valoszintiség
tétele? Mit mond ki a Bayes tétel?

4. Binomialis és Poisson eloszlés

Mikor mondjuk hogy egy valvéltozo (n, p)-paraméterd binomiélis eloszlasa? Mond-
jon példat binomialis eloszlast vavaltozora! Mi a binomiélis eloszlas eloszlasfiigg-
vénye? Mikor mondjuk hogy egy valvaltozo A paramétert Poisson eloszlasu? Mi a
kapcsolat a binomialis és a Poisson eloszlas kozt?

5. Geometriai és hipergeometrikus eloszlas

Mikor mondjuk hogy egy valvaltozé p paramétert geometriai eloszlasu? Mondjon
példat geometriai eloszlasu vavaltozora! Mikor mondjuk hogy egy valvaltozo hiper-
geometrikus eloszlasu (N, n, k) paraméterrekkel? Mondjon példat hipergeometrikus
eloszlasu valvaltozora! Mi a p paraméteri geometriai eloszlas varhato értéke?
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Diszkrét eloszladsok varhato értéke

Hogyan szamoljuk ki egy diszkrét valvaltozo varhato értékét, ha ismert az eloszlasa?
Mi az (n,p) paraméterd binomialis eloszlas varhato értéke? Mi a A paraméterd
Poisson eloszlés varhato értéke?

Valoszintiségi valtozo eloszlasa, folytonos eloszlastu valdszintiségi valtozok, strtiség-
fiiggvény

Adott (€2, F, P) valoszintiségi mezs és £ valoszintségi valtozo esetén hogyan definiél-
juk & eloszlasat? (mihez rendel mit az eloszlas?) Mit neveziink a folytonos eloszlasu
& valvaltozo strtségfiiggvényének? Hogyan szamoljuk ki egy & folytonos valvaltozo
[a,b] intervallumba esésének valoszintségét stirtiségfiiggvény, illetve eloszlasfiiggvény
segitségével? Mi a kapcsolat a stirtiségfiiggvény és az eloszlasfiiggvény kozt? Milyen
tulajdonsagai vannak az f strtiségfiiggvénynek?

. Varhato érték folytonos valoszintiségi valtozo esetén, exponencialis eloszlés és var-

hat6 értéke

Hogyan szdmoljuk ki a £ folytonos valvaltozo varhato értékét ha adott a strtiségfiigg-
vénye? Mikor mondjuk hogy egy £ folytonos valvaltozé a paraméterti exponenciélis
eloszlasu? Mutassa meg hogy exponencialis eloszlasu valvaltozo stirtiségfiiggvénye
valoban strtségfiiggvény! Mi egy o paraméterd exponencialis eloszlasi & folytonos
valvaltoz6 varhato értéke?

. Normalis eloszlas és standard normaélis eloszlas

Mikor mondjuk hogy egy ¢ folytonos valvaltozo (m, o) paraméterd normalis elosz-
lasu? Mikor mondjuk hogy egy & folytonos valvaltozo standard normaélis eloszlasu?
Mi a standard normadlis eloszlas jelentGssége (mi az Osszefiiggés normaélis eloszla-
st valvaltozo eloszlastoggvénye és a standard normalis valvaltozo eloszlasfiiggvénye
kozt)?

Szoras és kiszamitasa. Csebisev egyenlGtlenség.

Hogyan definidljuk egy & valvaltozo6 szorasat? Hogyan szamitjuk ki? Szamitsa ki a
szorast, ha adott egy k oldali szabélyos 'kocka’ és a valvaltozo a dobas eredménye!
Mit mond ki a Csebisev-egyenl&tlenség?



B tételsor:

1.

Mérhetd tér, mérhets fliggvények, mérték, valoszintiségi mérték (valoszintség), va-
loszintiségi mezG, valoszintiség tulajdonsagai, valoszintségi valtozo

Mit neveziink mérhetd térnek? Mikor mérhets egy fliggvény? Mondjon példat nem
mérhetd fiiggvényre! Mi a mérték (honnan hova képez, mik a tulajdonsagai)? Mikor
valoszintiség (vagy valoszintiségi mérték) egy mérték? Mondjon példat mértékre!
Mit neveziink valoszintiségi mezének? Mit neveziink valoszintiségi valtozonak?

. Diszkrét valoszintiségi valtozo varhato értéke (integral) és kiszamitasa

Mit neveziink a A halmaz karakterisztikus fliggvényének (vagy indikatorfiiggvényé-
nek)? Mi a lépesSs fiiggvény definicioja? Mi az f lépesss fliggvény integralja a P
mérték szerint 2-n, ha f diszjunkt halmazok karakterisztikus fiiggvényeinek linearis
kombinaciéja? Hogyan definidljuk a & valvaltozd varhatéd értékét? Mit mond ki a
Markov-egyenlStlenség?

. Lebesgue mérték, mértékek abszolit folytonossaga és szingularitasa, Radon-Nikodym

tétel

Hogyan definialjuk a Lebesgue kiils6-mértéket? Mikor mondjuk hogy a p; mérték
abszolut folytonos a po mértékre? Mikor mondjuk hogy a p; mérték szinguléris a
1o mértékre?

Valoszintiségi valtozok fliggetlensége, fiiggetlen valvaltozok varhato értéke és szorasa

Mit neveziink a £ valvaltozo altal generalt o-algebranak? Mit tudunk E(&n)-rél ha £
és n fiiggetlenek? Mit tudunk o?(€ +n)-r6l ha £ és n fiiggetlenek? Egyiittes eloszlas
fiiggetlen valvaltozok esetén.

Vektorértékid valoszintségi valtozok, egylittes eloszlas, egylittes eloszlas- és stirtiség-
fiiggvény Hogyan definialjuk egy (£,7n) 2 dimenzios valvaltozo eloszlasfiiggvényét?

Mik a tobbdimenzios valvaltozok eloszlasfiiggvényének tulajdonsigai? Mit neveziink
egyiittes és peremeloszlasnak diszkrét 2 dimenzios valvaltozok esetén? Ha (€, 7) egy
folytonos eloszlast 2 dim valvaltozo, mik a peremstirtségfiiggvények és hogyan szar-
maztathatdak az egyiittes stirtiségfiiggvénybdsl? Mi az Osszefiiggées a peremstirtiség-
fiiggvények és az egyiittes sirtiségfiiggvény kozott ha £ és n fliggetlenek? Hogyan
szamoljuk tartomanyba (téglalapba) esés valoszintiségét 2 dim valvaltozo esetén ha
adott az egylittes striiségfiiggvény?

. Kovariancia és korrelacio

Hogyan definialjuk £ és ) valvaltozok kovarianciajat? Hogyan definidljuk & valvalto-
z6 stadardizaltjat? Hogyan definidljuk & és n valvaltozok korrelacios egytitthatdjat?
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Mi a kovariancia és a fliggetlenség kapcsolata? Hogyan szamitjuk ki a kovarianciat
diszkrét és folytonos esetben ha adott az eloszlas illetve az egylittes striiségfiigg-
vény?

Val6szintiségi valtozok transzformaltjai

Ha adott egy & diszkrét valvaltozo melynek lehetséges értékei xq, xo, ..., ismerjiik az
eloszlasat, és egy h fiiggvény, hogyan szamitjuk ki az n = h(§) valvaltozo eloszlasat?
Ha ¢ egy folytonos eloszlasu valvaltozé melynek a stirtiségfiiggvénye f(z), valamint
h(x) szig mon és diffhato, hogyan szamitjuk ki az n = h(§) valvaltozo striiségfiigg-
vényét? Mi lesz a transzformalt valvéltozo stirtségfiiggvénye ha a transzformécio
linearis?

. Feltételes eloszlas- és strtiségfiiggvény, feltételes varhato érték, regresszio.

Hogyan definialjuk a & valvaltozo y; < n < y; feltétel melletti eloszlasfiiggvényét
ha (£, n) diszkrét valoszintségi vektorvaltozo? Hogyan tudjuk meghatarozni az ér-
tékét az egylittes illetve a peremeloszlasok segitségével? Folytonos esetben hogyan
definidljuk F*(z|z)-t? Folytonos esetben hogyan definialjuk &-nek az n = z feltétel
melletti feltételes strtiségfiiggvényét?

. LP terek, konvergenciatipusok LP terekben, hatarértéktételek

Mi az 1-vallal egyenletes konvergencia definicioja? Mi az 1-vallal azaz P-majdnem
mindeniitt konvergencia definicioja? Mi az LP-ben val6 konvergencia definicio-
ja? Mi a sztochasztikus illetve az eloszlasban valé konvergencia definicidja? Mi
a konvergencia-tipusok kozti Osszefiiggés? Mit mond ki a centralis hatareloszlas
tétel? Mit mond ki a DeMoivre-Laplace tétel?

Statisztikai alapfogalmak, maximum likelihood elv

Milyen tulajdonsigokkal jellemezhets egy becslés? Mi a maximum likelihood elv?
Mi a konfidenciaintervallum?



