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1. Infimum és supremum.

Cantor féle kozos-pont tétel. Teljes indukcio.

AlapegyenlOtlenségek: szamtani és mértani k6zép- ill. haromszog-egyenlétlenség.
Infimum és supremum létezése (B)

Masodrendii Taylor formula kétvaltozos valos fiiggvenyekre. (B)

2. Mértani sor.

Végtelen szamsor osszege. Divergencia teszt. Hanyados kritérium és gyokkritérium
(egyikre B). Abszolut- és feltételes konvergencia. Leibniz-sor (B).

Kétvaltozos fiiggveny feliiletének felszine.

3. Fiiggvény hatarértéke véges pontban.

Egyoldali hatarértékek. Atviteli elv.

Hatarérték fogalom kiterjesztése. Korlatos, zart intervallumon folytonos fliiggvények:
Weierstrass 1. és II. tétel (egyikre B). Heine tétel.

Kétvaltozos fiiggvény hatarértéke, folytonossaga.

4. Szorzatfiiggvény derivaltja.

Differencialasi szabalyok: hanyados, osszetett, inverz (B) fiiggvény.

Monoton fiiggvények jellemzése. L"Hospital szabaly (B).

Ldncszabaly tobbvaltozos fiiggvényekre. Specidlis esetek.

5. Integralszamitas 1. alaptétele

Rolle-, Lagrange- (B), Cauchy—kozépérték tétel.

Taylor polinom, tulajdonsagai. (B) Lagrange-féle maradéktag.

Lagrange-féle kozepértek tétel kétvaltozos fiiggvényre. (B)
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6. Newton-Leibniz tétel (B).
Riemann-integral. Alaptulajdonsagok. Elégséges feltételek integralhatdsagra (vala-
melyikre B). Primitiv fiiggvény.

Komplex vonalintegral, kiszamitasa, tulajdonsdagai. Cauchy alaptétel analitikus

fiiggvény integraljarol.

/. Parcialis integralas.
Parcialis integralas alapesetei.
Az f(x)=1/x“ hatvanyfiiggvény integralja a (0,1] intervallumon (o>0). (B)

Feltételes szélséerték kétvaltozos fiiggvényre (feladat kitiizése). Lagrange-féle mul-

tiplikator szabaly.

8. Valés fiiggvény folytonossaga adott pontban.

Sorozatfolytonossag. Szakadasi helyek.

Elsorendi linearis differencialegyenlet megoldasa: homogén (B), inhomogén.
Magasabb rendii inhomogén linedris differencidlegyenletek megoldasa.
Allandok varialasa (B).

9. Az e szam: sorozat hatarértéke illetve sor 6sszege.

Hatvanysor, konvergencia-tartomany. Konvergencia sugar meghatarozasa (B).
Valos fiiggvény Taylor sora. Elemi fiiggvények Taylor sora: €%, sin(x), cos(x) (B).

10. Fourier transzformdcio.

Az f(x)= 1/x“ hatvanyfiiggvény integralja az [1,00) intervallumon (a>0). (B)
Valos fliggvény grafjdnak hossza.

Fourier transzformacio alaptulajdonsadgai (B).
Inverz Fourier transzformdcio. Parseval egyenloség.
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11. Polarkoordinadtdk.
Egyvaltozos valds fliggvény esetén lokalis szélséérték 1étezésének sziikséges (B),
illetve elégséges feltétele.

Sziikséges feltétel lokalis szélsoértékre tobbvaltozos fiiggvényre. (B)
Staciondrius pont, nyeregpont.
Elégséges feltetel lokalis szélsoertékre kétvaltozos fiiggvények esetén.

12. Parcialis derivaltak kétvaltozos fiiggvényre.
Bolzano tétel egyvaltozés (B) és kétvaltozos fliggvényekre.

Parcidalis derivalt geometriai jelentése. Magasabb rendii parcialis derivaltak. Parcia-
lis derivadldsok sorrendje.
Erintésik. Iranymenti derivalt, kiszamitasa (B).

13. Helyettesités integralban egyvaltozos fiiggvényekre.
Konvex ¢és konkav fliggvények, ezek jellemzése.

Fiiggvenyrendszer, ennek Jacobi matrixa. Fiiggvényrendszer invertalhatosaga.
Kettes integrdlban helyettesités polarkoordindtikkal.
Hengerkoordinataik és a koordindta transzformacio Jacobi determindnsa (B)

14. Integralfiiggvény.
Integralszamitas II. alaptétele (B). Integral kozépértektétel (B).

Kétvaltozos fiiggvény integraldasa téglalapon.
Sikbeli normadl tartomdny. Kettos integral normaltartomdnyon.
Helyettesités integralban altalanos koordinata-transzformdacioval.

15. Renddrelv.
Bolzano-Weierstrass tétel Szamsorozatokra (B).
Szamsorozat torlodasi pontja.

Kétvaltozos valos értékil fiiggveny integralja vonal mentén.
Vektormezd integrdlja vonal mentén. Potencidlkeresés. Potencidl létezésének sziik-
seges (B) és elégséges feltétele.
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16. Differencialhanyados.
Derivalt geometriai és fizikai jelentés. Folytonossag és derivalhatésag kapcsolata (B).

Teljes differencidlhatosag. Kapcsolat a parcialis derivaltakkal (B).
Komplex fiiggvény differencidlhatésaga. Cauchy-Riemann egyenletek. (B).

17. Szamsorozat hatarértéke.
Divergencia tipusai. Cauchy kritérium (B).

Cauchy-féle integralformula analitikus fiiggvényekre (B). Taylor sorfejtés komplex
analitikus fiiggvényre. Laurent sorfejtés.

18. Gombi polarkoordindtdk.
Elsérendii szeparabilis DE megoldasa (B).

Gémbi polarkoordinata-transzformdacio Jacobi determindnsa (B)
Magasabb rendii homogén linedris DE megoldasai. Allando egyiitthatos HLDE
alapmegoldasai (B). Karakterisztikus polinom.

19. Fourier sor.
Szamtani atlag sorozat, ennek hatarértéke (B).

Trigonometrikus rendszer ortogonalitasa (B). Fourier sor komplex alakja.
Komplex fiiggvény, kanonikus alak. Az e’ és In(z) fiiggvények kiterjesztése komplex
argumentumra.

Jelolések
sziirke hattér: beugro
vastag betii: aki nem tudja, elégtelen
(B): olyan bizonyitas, amit a 4 és 5 jegyhez tudni kell



