FUNKCIONALANALIZIS

VIZSGA ZH
2016. janius 17.

Munkaidé: 60 perc

Az elégségeshez 50 pont sziikséges.

1. (30 p.) Két fajta teljesség fogalom szerepelt. Irja le ezeket a definiciokat:

(a) Az (M, dy;) metrikus tér teljes. Irjon példat teljes metrikus térre.
(b) Adott egy (f.) C £L?([a,b]) fiiggvényrendszer, ez mikor teljes?

2. (20 p.) Definialja az alabbi sorozattereket: (1, (%~ (.

(a) Mi a norma ezekben a terekben?
(b) Mondjon példat 1-1 sorozatra mindharom térben (kiilonbozdsket!).

(c¢) Milyen kapcsolat van a fenti terek kozott?



3. (20 p.) Legyen R = [0,1]. Definialja az aldbbi fiiggvénytereket:
L'(R), L*(R), LZ(R).
(a) Mi a norma ezekben a terekben?

(b) Mondjon példat 1-1 fiiggvényre mindharom térben (kiilonbozdket!).

(¢) Melyikben van skalarszorzat, hogyan értelmezziik?

4. (30 p.) Legyen X egy Banach tér.

(a) Irja fel B(X) definiciojat. (Mik az elemek, mi a struktira, és milyen miiveletek vannak.)
(b) Adott TeB(X) spektrumét hogyan értelmezziik?
(c¢) Konkrét esetben, ha Tx = —x, akkor o(T") =7

+1 (+5 p.) Adjon meg egy olyan R C IR halmazt a szimegyenesen, melynek Lebesgue mértéke 1.

+2 (+5 p.) Irjon példat olyan normalt térre, ami nem Banach tér.



