Fluggvény rendszerek
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Flggvényrendszer invertalhatdsaga
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Fuggvényrendszer és inverze
®
Adott R C R2. F = <\Il> : R — IR? vektormezé:

§ = Cb(X?y)

F(x,y) = (&n) — Y(xy)

Az F vektormezé képtere:

B={(&n): £=0(xy)n=V(xy): (xy) € R} C R
Tfh az F : R — B leképezés injektiv. (= bijektivy/)

Az inverz rendszer ilyen alaki lesz: F~1: B — R

= g(&mn)

e e
FH(6m) = () e
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Invertdlhatdsag. Ism.

[0}
Tétel. Tth F = <\U> - R — TR? differencidlhaté, és az

(x0, Yo) € intR pontban Jacobi métrixa nem szingularis.

() @) grad ®(xo, yo)
J (%0, ¥0) = =
V() V() grad W(xo, yo)
Ekkor F az (xp, yo) egy kornyezetében invertdlhatd.

S6t, az inverz rendszer is derivdlhatd, és Jacobi matrixa:

KEn) =(Txy) 7 (oy)«— (&)
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Példak

1. Homogén linedris leképezés (folyt.)

= ax+b a b
Y = oy = .
= cox+dy c d

b
A rendszer invertdlhaté <= det ( ? J ) #0.
c

2. Descartes koordinatak vs. polar koordinatdk: (x,y) «— (r,0)

cos(f) r(—sin(h)) > ‘
sin(f)  rcos(0)

= rcos(f)
y = rsin(6)

= J(r,0) = <

Jacobi determinansa det(7) = rcos?(#) + rsin?(8) = D(r,0) = r.

Ezért az origd kornyezetében NINCS inverz, de masutt van.
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